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1) Selecione 5 questoes fazendo um CIRCULO nos nimeros abaixo. Cada questao vale 2 pontos.
1 23 45 6 7 8 9 10

i) Descreva detalhadamente cada passo do desenvolvimento.

141) A prova é estritamente individual, sem consulta a materiais, sem uso de celular.
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1) Para cada uma das distribuigdes abaixo, informe: (i) se é discreta ou continua, (i7) valores que ela
assume, (¢i¢) funcao de probabilidade (fp) ou funcao densidade de probabilidade e (iv) E(X) e Var(X).

a) Binomial (n,p) b) Poisson(\) c¢) Geométrica(p) d) Uniforme(a, b)

e) Exponencial(A) f) Normal(u,0?) g) Qui-Quadrado (n) h) Gamma(a, 3)

........................................................................................................................................ /PROB/CP1G.TEX

2) Suponha que a varidvel aleatéria (X,Y) tenha f.d.p conjunta dada por:

4e~eH29) 250,y >0
fla,y) = {
0, c.c.

a) Calcule PO< X <2, 0<Y <3)
b) Desenhe a regido B ={X >2Y} = {(z,y) : * > 2y}
c¢) Calcule P(X > 2Y)

........................................................................................................................................ /PROB/CP06017.TEX

3) Sejam X e Y v.a. independentes com distribuicao Exponencial de pardmetro comum A. Obtenha a
funcao de probabilidade de Z =4X + Y.

........................................................................................................................................ /PROB/CP504C.TEX

4) Sejam X; e X5 v.a.’s independentes, cada uma tendo distribuicdo exponencial com parametros a; e
9, respectivamente.

a) Mostre que a v.a. M = min(X;, X2) tem distribuigdo exponencial com parametro ay + as.
b) Calcule P(X; < X3).

....................................................................................................................................... /PROB/CP13.TEX

5) Sejam X e Y v.ai. com distribui¢ées Poisson(A;) e Poisson(Az), respectivamente.

a) Determinar a distribui¢ao de Z = X + Y.

b) Determinar a distribuigdo condicional de X dado que Z = n.

........................................................................................................................................ /PROB/CP07007. TEX
6) Sejam X ~ N(0,1) e Y ~ N(0,1), independentes, qual a distribui¢ao de Z = 3(X +2Y)?
........................................................................................................................................ /PROB/CP07006C.TEX

7) Seja X uma v.a. com distribuicdo U(0,1). Mostre, usando o Método do Jacobiano, que:
a) Y = (b —a)X + a tem distribuigao U(a,b).
b) Y = —+In(1 — X) tem distribuicdo Exp(\)
Obs: Método do Jacobiano: fy(y) = fx(z)

........................................................................................................................................ /PROB/CP05001C.TEX
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8) Seja X uma v.a. com Fungao de Distribuicao (FD) Fx. Considere Y = f(X) e determine a FD Fy
das v.a.’s

(a) =X, (b)|X], ¢) X2ed) VX

........................................................................................................................................ /PROB/CP228. TEX

........................................................................................................................................ /PROB/CP74B.TEX
10) Sejam X e Y v.a.’s independentes, ambas com distribui¢do uniforme no intervalo (0,1). Considere

as seguintes v.a’ss W =X +Y e Z = X — Y. Mostre que a v.a. bidimensional continua (W, Z) é

uniformemente distribuida sobre o quadrado cujos vértices sao (0,0), (1,1), (2,0) e (1, -1).

....................................................................................................................................... /PROB/CP33.TEX



